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For betyg N behévs 3N-1 po&ang.
Fullstiéindiga motiveringar krivs.

1. Féljden av Fibonaccis tal definieras av rekurrensekvationen Fj, ., — P -F,=0,n>1 s
i
dir F1 =1 och Fy = 2. Visa att F, < (Z)”, for alla n > 1.

2. Hur ménga ttasiffriga tal med idel olika, siffror finns det dér siffrorna 1, 2 och 3 férekommer
direkt pd varandra foljande och i den ordningen?

3. Los ekvationen a,,3 — 6anio + 1lagy — 6a, = In, dir ap =a; =ay = I,n>0.

4. (a) Diskretfolket pA MAI képer 12 krukor i olika format till KAFFEMATTE. Armen bér
4 krukor till bilen, jag bir 4 och Carl Johan bér 4. P4 hur ménga olika sétt kan
krukorna béras till bilen?

(b) P& hur manga sétt kan vi ordna, symbolerna {ay, a1, a1, as, 42,02, ...,dn,0p,an} (det
finns tre av varje)?

(c) Visa att 6™ delar (3n)! for varje n > 1.

n—1

5. (a) Visa att for alla tal n > 3 giller det att ( ;) + ( 3 ) dr en kvadrat av ett heltal.

Vilket heltal?  (1p).
(b) Visa att 9|(n® + (n+ 13+ (n+ 2)%) for alla tal n > 0. (2p)

6. En sammanhéngande planir graf G kallas semireguljir om alla noder ; G har samma
gradtal p > 2, och alla regioner i G har samma gradtal ¢ > 2, dvs varje region har en
rand som bestar av q kanter. I s& fall sédger man att grafen G har typ (p,¢). Visa att de
enda méjliga typerna av semireguljira grafer 4r (2,q), (p,2), (3,3), (3,4), (3,5), (4,3) och
(5,3).
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