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Inga hjalpmedel ar tillatna (penna, radergummi, linjal, passare och gradskiva far anvindas).

Varje uppgift bedoms med 0-3 poang. For betyget n racker n godkédnda uppgifter, d v s
uppgifter bedomda med minst 2 poang, samt totalt 3n — 1 poang dar n = 3,4, 5.

For full poang kravs att losningarna ar fullstandiga, vél motiverade, ordentligt skrivna
och avslutade med ett svar som ar forenklat sa langt det ar mojligt.

Lycka till!

1) D é&r den begrénsade méngd i forsta kvadranten som begrénsas av kurvorna = = /v,

x = J/y. Berdkna // e Y% dxdy.
D

2) Finn alla z(z,y) € C' som uppfyller 22z, — yz; = zy 4 2y° for y > 0, t ex genom att
byta till variablerna u = y och v = xy®. Bestim ocksa speciellt den/de 16sningar som
uppfyller 2. (z,2) = 8z.

3) Berikna //a:yQ dxdy om D ges av 3z2 + 9> <4, x4+y >0, 2 > 0.
D

4a) Bevisa att f.(a,b) existerar om f ar differentierbar i (a,b).

4b) Berdkna f.(0,0) om @ bildar vinkeln 7/4 med bade positiva y-axeln och negativa z-
axeln och f(z,y) = (1 + 2z)In(3 + 4z — by).

4c) Sétt f(x,y) = (sinx + cosz)(siny + cosy). Ange en envariabelfunktion g(¢) sadan att
f(z,y) = g(x + y), alternativt bevisa att det inte finns nagon sadan funktion.

5) Berikna volymen av méngden D given av (22 + y*)? < 2?2 <6 — 2% — 9%, 2 > 0.

6) Finn alla tangentplan I till S : 2° 4+ 2y* +42% = 10 som innehaller linjen L : (x,y, z) =
(0,2, —1) + (2,1, -1).

7) D é&r en ratvinklig triangel med area A. Lat d(z,y) vara avstandet fran (x,y) till

hornet med den rata vinkeln i D. Bestam alla varden som d(x,y)* dzdy kan anta.



