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Inga hjalpmedel ar tillatna (penna, radergummi, linjal, passare och gradskiva far anvéndas).

Varje uppgift bedoms med 0-3 poiang. For betyget n racker n godkénda uppgifter, d v s
uppgifter bedomda med minst 2 poang, samt totalt 3n — 1 poang dar n = 3,4, 5.

For full poang kravs att losningarna ar fullstédndiga, val motiverade, ordentligt skrivna
och avslutade med ett svar som ar forenklat sa langt det ar mojligt.

Lycka till!

1) Berékna //(x2+y2)dxdy om D &r parallellogrammen med hérn i (0,0), (—1,1), (4,2)
D
och (3,3).
2) Lat f(z,y) = 92y>. Finn alla tangentlinjer till kurvan I' : f(z,y) = 4 som innehaller

punkten (0,v/3). Berikna ocksa riktningsderivatan av f i riktning mot origo i de
punkter dar ovanstaende linjer tangerar I'.

3) Berikna / / / v? drdydz diar D ar den del av 6vre halvan av klotet med centrum i
D

origo och radie 2 dar |y| < x.

4a) Rita nivakurvorna svarande mot C' = 0, +In2, +2In2 till f(z,y) = 2Inz —In(1 —y?).
Beskriv ocksa kurvorna i ord.
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4b) Berdkna (om mgjligt) f,(0,0) om f(z,y) = (= yx)2(+§52+ v)

£(0,0) = —1.

, (,y) # (0,0) och

5) Berédkna // |:I: —|—y2‘ dxdy om D ges av |z|,|y| < 1.
D

2 2 2
6) Finn alla z(z,y) € C* s att x% — 47 ai;y + 41’32—; — % = 32%(1 +8zy), = > 0,

t ex med variabelbytet u = 2> +y, v = y.

Finn ocksa den/de 16sningar som uppfyller bade z(z, 0) = ° och 2, (z, 2%) = 2x2] (z, 2?).

7) Lat (a,b) € R? och lat f,g € C* uppfylla f(a,b) # 0, g(a,b) # 0. For varje u(x,y)
/ —
som loser u%, Hf@yu =0 ,
w, +g(x,y)u = 0
punkten (a,b,u(a,b)). Ange en punkt som ligger i alla dessa tangentplan, alternativt
bevisa att det inte finns nagon sadan punkt.

lat II vara tangentplanet till ytan S : z = u(z,y) i



