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Inga hjalpmedel ar tillatna (penna, radergummi, linjal, passare och gradskiva far anvéndas).

Varje uppgift bedoms med 0-3 poédng. For betyget n racker n godkanda uppgifter, d v s
uppgifter bedomda med minst 2 poang, samt totalt 3n — 1 poang dar n = 3,4, 5.

For full poang kravs att losningarna ar fullstandiga, val motiverade, ordentligt skrivna
och avslutade med ett svar som ar forenklat sa langt det dr mojligt.

Lycka till!

1) Berdkna // e’ drdy om D é&r fyrhérningen med hérn i (0,0), (1,3), (3,1) och (2, —2).

2) Lat v : 2%y + y* = 10. 1 vilka punkter pa v dr normallinjen till 7 parallell med linjen
L :y =2x?7 Ange ocksa en ekvation for normallinjen till v i dessa punkter.

3) Finn alla z(x,y) € C* som uppfyller 2/, + 2?2/ = 12y, (z,y) € R?, t ex genom att byta
till variablerna u = x* — 3y, v = x, och bllda sedan h(x,y) =z z(z,y).

Berakna A’ (x,y). Vad blir z om 1/ (0,y) = €¥?
2\ T Y z\Us Y

323 — zy — 22* 3 — a3+ 32 + 3y + 1
4a) Lat = h = .
a) Lat fi(z,y) 20 1 o och fo(z,y) 1+ 2y + 22 + 42

Undersok  lim f1(9c y)och  lim  fo(z,y).

(z,y)—(0,0) (z,y)—(0,—1)

4b) Berdkna ¢.(0,0) dar g(z,y) = fi(z,y) for (x,y) # (0,0) och g(0,0) = 0, om denna
derivata existerar (hdr ar f; samma f; som i 4a)).

8 [ V=
5) Berékna / / eV dy | da.
0 z/4
. fi = dx(y+2) . 1
6a) Los systemet { o= 2?2y dar f(z,y,2) € C .

6b) Lat v vara en enhetsvektor parallell med yz-planet som bildar vinkeln 7/4 med bade
positiva z-axeln och negativa y-axeln. Finn alla f(z,y,z) € C' som ldser systemet i
2
6a) och dessutom uppfyller villkoret fi = Y

V2

7) D, ar cirkeln med centrum i origo och radie r, fran vilken origo tagits bort. Berdkna

x2+y
lim — // \/:cQ + 2 + xy(z — y)dxdy.

r—0 72 sin(x? 4 y2)




