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Varje uppgift bedéms med 0-3 poang. For betyget n ricker n godkanda uppgifter, d v s
uppgifter bedémda med minst 2 poang, samt totalt 3n — 1 poang dér n = 3,4, 5.

Inga hjalpmedel. Ej rdknedosa. For full poang kravs att 16sningarna ar fullstdndiga, val mo-
tiverade, ordentligt skrivna och avslutade med ett svar som &r forenklat sa langt det ar mojligt.

Lycka till!

1) Berédkna /// e(mz+y2+z2)3/2d:cdydz diar D = {(z,y, 2); 2% + y* + 22 < 4}.
D

2a) Lat u = ye®, v = y. Uttryck z;’y i derivator med avseende pa u och v om z ér en C2-funktion
av tva variabler. Svaret far innehalla x och y men inte derivator m a p x eller y.

2b) Finn alla 16sningar till 2., = yz; for y < 0, déir z ar en C'-funktion av tva variabler, t ex genom
att gora variabelbytet i 2a). Finn ocksa den/de 16sningar som uppfyller z(z, —1) = e** 4 €37,

3) Berédkna //wdxdy om D ges av olikheterna 2 4+ zy + y> < 4 och z > 0.
D

4a) Definiera vad det betyder att f(z,y) adr kontinuerlig i origo.

-y’ +ayr—y+2)
4b) Finns det nagot a € R sa att f(x,y) = 22 + 42 for (z,y) # (0,0)
a for (x,y)=(0,0)

blir kontinuerlig i origo?

5) Berékna // |y — 2| dzdy om D &r triangeln med horn i (0,0), (2,0) och (2,4).
D

6) Lat Sy vara ytan z = 2% +y? och lat Sy vara ytan z —3 = 2z. Om P ar en punkt pa bade S;
och So, lat IT vara det plan som innehaller P och ar vinkelrdtt mot tangentplanen till bade
S1 och So i P. Ange alla P sadana att IT innehaller punkten (7,0,0). Ange ocksa en ekvation
for II i alla dessa P.

7) Lat f vara en C?—funktion av tva variabler, definierad i den 6ppna forsta kvadranten (dar
alltsa z,y > 0).

falz,y) = zyva?+y?
, ry(x? —y?) om @ och v &r enhet-
f5(2,y) —
/562 + y2
stangenter till kurvorna 2% — y2 = (4 resp. 2+ y2 = (5 (dar C1, Cy ar konstanter), valda
sa att w-e, > 0 och v-é&; > 0 dar e; ar standardbasvektorn riktad langs positiva z-axeln.

Finn alla l6sningar till ekvationssystemet



