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Inga hjälpmedel. Lösningarna ska vara fullständiga, välmotiverade och avslutade med
ett svar. Varje uppgift ger högst 3 poäng. För betyg 3/4/5 krävs dels minst 8/12/16
poäng totalt, dels minst 2 poäng vardera p̊a minst 3/4/5 uppgifter. Svar finns efter
skrivningstidens slut p̊a kursens hemsida.

1. Bestäm alla lösningar till differentialekvationen y′′ − 6y′ + 5y = 10x− 7.

2. Beräkna följande gränsvärden:

(a) lim
x→0

ex2 − cos 2x

x2
, (1p) (b) lim

x→∞

(
e1/x
√

x4 + x2−x2−x
)
. (2p)

3. Bestäm den lösning till x2y′ = (1 − y)2 som uppfyller y(1) = 0 och ange denna
lösnings definitionsmängd.

4. Beräkna arean av den yta som uppst̊ar d̊a kurvan y = (ex + e−x)/2, 0 6 x 6 1,
roteras ett varv kring x-axeln.

5. Lös differentialekvationen y′′ + xy′ − 2y = 0, y(0) = 1, y′(0) = 0, till exempel
genom en potensserieansats.

6. L̊at D vara den del av första kvadranten i xy-planet som ligger innanför ellipsen
x2/a2 +y2/ b2 = 1. Bestäm a och b s̊a att D:s tyngdpunkt f̊ar koordinaterna (2, 1).

7. Avgör om den lösning till differentialekvationen exy′′ − x2y = 0 som uppfyller
y(0) = 1 och y′(0) = 0 har lokalt extremvärde för x = 0.

Lycka till!






	tenta_2007-06-12
	svar_2007-06-12

