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1. (a) /e”’H'1 de=jt=vVr+1or=t"—1,t>0,dx = 2tdt/ = /Qtet dt = /partiell
integration/= 2tel — /Qet dt = 2tet — 2et + C = 2v/x + 1eV*TL — 2¢Vetl 4 O,
Svar: Exempelvis 2v/z + leV*T!t — 2¢Vatt
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Svar: Exempelvis 41n |z + 4| — In |z + 1.

(c) /sin:ccos 2x dr = /sinx(2 cos?z—1) dx = —2/(— sinz) cos® z dx—/sinx dr =

2 3
= — CO; x—i—cosa:—i—C.
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Svar: Exempelvis cosz —

3 o 3
2. Dy = R\{_ﬁ} f(x) = w3 0 da © — oo och f(x) — +oo da x — —§:|:.

Saledes #r z-axeln vagriat asymptot och linjen x = —3/2 lodrét asymptot.

, _ —2z 2 _220(2x 4+ 3) + 2
Vidare giller att f'(z) = e~ - S S )

idare galler att f'(z) = e (2x+3 (2:6—1—3)2) (2z + 3)2
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flx) | — A — 0 + 0 -

f@) |\ A N\ f(=1) 7 f(=1/2) N\
visar att f har lokalt min fér x = —1 och lokalt max for z = —1/2.
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3. (a) Grinsvirde av typ oo — oc.

V1o (Va2 + 2z — z)(Va? + 2z + x) 2x
x T—T= - _
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2
=———— —1dax— oo. Svar: Grinsvirdet ar 1.
V1i+2/z+1

(b) Grénsvirde av typ oo — 0.
In2x+2Inzx—3In(z+1) =ln2+nz+2Inzr—3In(zx+1) = In2+3(Inz—In(z+1)) =
1
=In2+3n =In2+3In—— —I2+3Inl=1In2daxr— occ.
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Svar: Grénsvérdet ar In 2.
0
(c) Gréansvirde av typ o
in(3 in(4 in(4
For x > 0 fas att sin3z + Jz|) = sin(4z) =4 Sm4( 2) — 4 da z — 0+ enligt
x x x
standardgransvarde.
(3 (2 (2
For x < 0 fas att sin(3z + Jz|) = sin(2z) =2 Sm2( z) — 2 da x — 0— enligt
x x x
standardgransvarde.

Eftersom vénstergrinsvirdet och hogergrinsvardet dr olika saknas grénsvarde.
Svar: Grénsvéirde saknas.
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Svar: Vardet ar ?ﬂ- +In4.
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6.

Inxz

1
fla)=z'" =¢= —>Odéﬂz—>0+,tyﬂ%—oodéazﬁo—i-,ochf(m)—>60:1dé
x

x — oo enligt standardgransvérde.

me 1—Inz

fl(x)=¢= 5— = 0 har endast nollstéllet z = e.
x
Teckenschemat
z 0 e
ffla)y |[A + 0 -
f@) [ A 7 fle) \

visar att f(e) = e &r funktionens storsta virde. Grénsvéirdena tillsammans med satsen
om mellanliggande vérden visar saledes att virdeméngden &r ]0, e%].
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Svar: Véirdeméngden &r 0, eé].

(a) Se boken sid 288.

(b) Sétt p(x) = 2®—3z+3. Da giller att p/(z) = 322 —3 = 3(z+1)(z—1) = 0 endast har
nollstéllet x = 1 i intervallet [0, 3]. En enkel teckenundersdkning visar att p(1) =1
dr polynomets minsta virde pa [0, 3] medan p(3) = 21 dr det storsta vérdet. Saledes

7 7
géller att — < ————— < 7 pa intervallet [0, 3]. Eftersom intervallingden &r

21 — 23 —-3x 43 —
3, dr 1 en undersumma medan 21 dr en versumma, varav olikheterna foljer.

xd — z2¢2 z?

#*  arcsin £ 1 =*  arcsin L t
7. F(x)—/ xdt—/ —_dt=/s=—t=us, dt =xds/ =
0 0 Z

_ l/m arcsin s ds — l[(arcsins)2]z _ (arcsin x)? iz £ 0.
z Jo V1—s2 x 2 0 2x
F(x) — F(0 inz)® 1 i
Eftersom (z) © = (arc;u;x) =3 (arcsmx)2 — 1/2da xz — 0, enligt standard-
x

x
grinsviirde, foljer det av derivatans definition att F’'(0) = 1/2. Svar: F'(0) = 1/2.



