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Inga hjalpmedel &r tillatna.

Losningarna skall vara fullstdndiga, védlmotiverade, ordentligt skrivna och avslutade med
ett svar. Svaren ska forstas ges pa sa enkel form som mojligt.

Varje uppgift kan ge hogst 3 poidng. Uppgift ridknas som godkdnd om den bedémts med
minst 2 poéang. For betyg n riacker 4(n — 1) poéng och n godkéinda uppgifter (n = 3,4,5).

1. Skissa grafen till funktionen f(x) = 2arctan z—2Inz+In(1+2?). Alla lokala maxima
och minima samt lodrita och vagrita asymptoter maste framga, om sadana finns.

2. Undersok Ji ( )
i sin 3x , r—1 . In(1+e¢”
(a) ili% ln(l + 41,) (b) }:LH% T — 1 (C) xlggo 61+lnx
3. Bestdam en primitiv funktion till
1

(a) (z+1)e* (b) cos®x (c) Y —

4. Lat f(z) = (2e—3)e~ """ | 2 > 0. Bestém, for varje reellt tal a, antalet olika l6sningar
till ekvationen f(x) = a.

5. (a) Formulera medelviirdessatsen for derivator.
(b) Lat f(x) = zsinz. Visa att det finns nagot z € |0, g [ sadant att f'(z) = 1.

(¢) Punkterna a < b < ¢ ar givna. Funktionen g dr deriverbar tva ganger pa inter-
vallet [a, c] och g(a) = a+2, g(b) = b+ 2 och g(c) = ¢+ 2. Visa att det finns
nagot = €la, ¢[ sadant att ¢"(x) = 0.

6. Bestam positiva konstanter ¢ och C' sadana att
c < i 1 <C
—~ (k+1)Vk
for alla heltal n > 1.

7. Betrakta punkter P pa kurvan y = e® och punkter ) pa linjen y = x. Bestdm minsta
mojliga avstand mellan P och Q.



