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1. Den stokastiska variabeln X har téthetsfunktionen (p.d.f.)
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Visa att f(z) dr en giltig tathetsfunktion fér X. 1p.
Berékna fordelningsfunktionen (c.d.f.) for X. 1p.
Berdkna E[2X — 3¢]. 1p.

Berdkna variansen for X da ¢ =1. 2p.

2. Antag att du har n stycken oberoende observationer fran tédthetsfunktionen
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Hérled maximum likelihood-skattningen B av S. 2p.
Tag fram maximum likelihood-skattningen (%) av (%) 1p.

Berdkna Fisherinformationen for en observation fran f(z|3). 2p.

Antag att X #r rektangulirt fordelad pa intervallet (0,1). Visa att Y = X'/* #r betafordelad och
bestdm virdena pa parametrarna for denna betaférdelning. 2p.

Antag att V &r samma stokastiska variabel som X i uppgift 1. Visa att ¥ = log (%) ar en
exponentialfordelad variabel och bestdm virdet pa parametern i denna exponentialférdelning.

2p.

3y
Antag att Z = Z:%, dar Y1,Ys,Y3 dr oberoende exponentialfordelade variabler med medelvér-
den 1, 2 och 3, respektive. Berdkna variansen for Z. 1p.

Tentamen omfattar totalt 25 poéng. 15 podng ger godként, 20 podng ger vil godkind.



4. Antag tva oberoende stickprov fran populationerna X ~ N(ux,0%)ochY ~ N(py,0%), dir pux, py, 0%,
och 0% &r okiinda.

(a) Antalet observationer i det forsta stickprovet dr nx = 7. Bestdm stickprovsstandardavvikelsen
s, for det forsta stickprovet diir ett enkelsidigt 95%-igt konfidensintervall for o% blev (0, 38.532).
2.5p.

(b) Det andra stickprovet med ny = 8 stycken observationer gav § = 12 och Z?:l (yi — 12)* = 28.
Berdkna ett enkelsidigt 90%-igt konfidensintervall med en 6vre konfidensgrins for py. Tolka
intervallet i ord. 2.5p.

(a) Antag ett oberoende stickprov X7, ..., X, |p frdn en geometrisk fordelning med sannolikhetsfunk-
tion f(xilp) =p(1 —p)*", z; =0,1,... for i = 1,2,...,n. Antag dven att aprioriférdelningen for
sannolikheten for lyckat forsok, p, féljer en betaférdelning med parametrarna o = § = 5. Hérled

aposterioriférdelningen for p for ett godtyckligt stickprov a1, zo, ..., x,. 2p.

(b) Berdkna aposteriorifordelningen for p i uppgift 5(a) baserat pa foljande stickprov: 0, 2, 1, 1, 0, 2.
1p.

(c) Antag ett oberoende stickprov Xy, ..., X,|0 (Y Poisson(0). Antag dven att aprioriférdelningen
for 0 foljer en y2-fordelning med 8 frihetsgrader. Hirled aposterioriférdelningen for 6 for ett
godtyckligt stickprov x1,xs, ..., x,. 2p.



