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1. Den stokastiska variabeln X har téthetsfunktionen (p.d.f.)

f(x)_{é(S—x) oml<z<3

0 annars.
(a) Vilket typvirde (mode) har X ? 1p.
(b) Berdkna férdelningsfunktionen (c.d.f.) for X. 1p.
(c) Berdkna den légre (forsta) kvartilen for X. 1p.
(d) Berdkna variansen for X. 2p.

2. Antag att du har n stycken oberoende observationer fran tathetsfunktionen

Le=%5" forz>0,8>0 —c0 <0<
F(a]B.6) = {ﬁ =00
0 annars
(a) Hérled maximum likelihood-skattningen B av 8, givet att § = 2. 2p.
(b) Vi har att E[X] = 8+ 6. Berikna Fisherinformationen f6ér en observation fran f(z|3, 6), givet att
0=1. 2p.
(¢) Beriikna momentskattningen Bpom av 3, givet att @ = 2 och = 4 frén ett oberoende stickprov.
1p.
3.
(a) Lat X vara en stokastisk variabel med téthetsfunktion f(z) = § (3z+1),0 < z < 2. Vilken
téthetsfunktion (inklusive definitionsméingd) har ¥ = 3X2? 2p.
(b) Antag att X dr en exponentialférdelad variabel med medelvérde 4. Visa att Y =0 (1 - e*“’/‘l) ar
rektangulért férdelad pa intervallet (0,0). 2p.

(c) Lat X och Y vara tva stokastiska variabler med simultan tathetsfunktion
flx,y)=2@+y) foro<y<z<l

och f(z,y) = 0 annars. Berdkna den betingade foérdelningen f(y|z). 1p.



4. Antag tva oberoende stickprov fran populationen X ~ N(u,0?), dir p och o2 dr okéinda.

(a)

(b)

Antalet observationer n i det forsta stickprovet ar stort och detta stickprov gav stickprovsstan-
dardavvikelsen s = 32. Bestdm n i det forsta stickprovet dér lingden pa ett dubbelsidigt 95%-igt
konfidensintervall for p var 7.84. 2.5p.

Det andra stickprovet med n = 11 stycken observationer gav Y7, (z; — &)” = 23.2. Beriikna ett

dubbelsidigt 90%-igt konfidensintervall for o2. Tolka intervallet i ord. 2.5p.
Antag ett oberoende stickprov X1, ..., X,|u “ N (p,4) och aprioriférdelningen p ~ N(1,1). Vad
ar aposteriorisannolikheten att pu > 1 for ett stickprov zq,...,zs dir T = 0.8? 2p.

Antag ett oberoende stickprov fran Gammafordelningen med parametrarna o = 3 och 5. Antag
dven att aprioriférdelningen for 8 foljer en Gammafordelning med parametrarna o = 3 = 4.
Hérled aposteriorifordelningen fér 8 for ett godtyckligt stickprov x1,xa, ..., Ty. 2p.

Berdkna aposterioriférdelningen f6r 5 i uppgift 5(b) baserat pa foljande stickprov: 3, 1, 2, 3, 1.
1p.



