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For full poang krévs tydliga och vil motiverade svar.

1. Ett kretskort i en dator bestar av 3 elektroniska komponenter. Komponenterna fungerar oberoende av
varandra och livslingden T; (métt i manader) for komponent ¢ har téthetsfunktionen

£(t) = {tlz om t>1

0 annars

(a) Ange fordelningsfunktionen for T;.
(b) Vad &r sannolikheten att alla komponenter fortfarande fungerar efter 6 manader?
(¢) Vad &r sannolikheten att minst 2 av komponenterna fortfarande fungerar efter 6 méanader?
(d) Bestdm E(T;).

2. Lat A, B och C vara oberoende hindelser sddana att P(A) = 0.7 , P(B) = 0.2 och P(C) = 0.1.
(a) Beriikna sannolikheten att minst en av hindelserna intréffar.

(b) Berdkna sannolikheten att A intréffar givet att minst en av hindelserna intréffar.
3. Lat X4,..., X, vara oberoende och likaférdelade lik formig(0,a) .

(a) Hérled maximum likelihoodskattningen a f6r a. Bestdm sedan G givet stickprovet (x; = 0.1, 29 =
0.5,1‘3 = 005, T4 = 022, Is5 = 0.79,1‘6 = 1, Ty = 0345, rg = 11, Tg = 00037 T10 — 024)



(b) Hérled momentskattningen a’ {6r a. Bestdm a’ givet stickprovet (x; = 0.1,29 = 05,23 =
0.05, 24 = 0.22, 25 = 0.79, 76 = 1, 77 = 0.345, 25 = 1.1, 79 = 0.003, 219 = 0.24).

(c) Bestéim en vilmotiverad approximativ férdelning fér X . Bestim &ven E(X) och Var(X).

4. Lat Xy,..., X, vara oberoende och likafésrdelade Normal(f,0?) slumpvariabler dir o2 &r kiint. Anta
ocksa att apriorifordelningen for 6 ir en Normal(u, 72).

. T . .. . . X+ 5p
(a) Man kan visa att posterioriférdelningen for 6 &r Normal(ju,,72) dir p, = <% - = och 72 =
2 s 4
% . Forklara med ord varfor u, och 72 #r intutitivt rimliga som viinteviirde och varians i
szt
posteriorn.

(b) Vad ar ett Highest Posterior Density (HPD) credible set? Konstruera ett 95% HPD credible set
for @ givet u = 0, 02 = 72 = 1 och stickprovet (x; = 0.1,z2 = 0.5,23 = 0.05,24 = —0.22, 25 =
0.79, 26 = 1,27 = 0.345, 23 = —1.1, 9 = 0.003, 219 = 0.24).

(c) Berékna aposterioriférdelningen for ¢ = 4 4+ 36. Anvénd datamaterialet i uppgift 4b).

Lycka TILL!
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